1/1. Hazi feladat

1. Legyen p és q igaz vagy hamis matematikai kifejezés. Mutassuk meg, hogy

(=p)A(PpV @) V(pV—q)

mindig igaz.
2. Igazoljuk, hogy minden A, B és C halmazra A\ (BUC) = (A\ B)N(A\ C) teljestil.

3. Igazoljuk, hogy minden A, B és C halmazra (A\ B) x C = (A x C) \ (B x C) teljesiil.

4. Legyen A halmaz és (A;);en halmazrendszer. Igazoljuk, hogy ekkor A\ <m Ai> = U (A\ 4;).

i€N 1€N

. 1
5. Mutassuk meg, hogy minden n € N\ {0} esetén Z kE(k+1)= gn(n +1)(n+2).

k=1
- 1
6. Mutassuk meg, hogy minden n € N\ {0} esetén ; ) = ni T
7. Igazoljuk, hogy ha n € N\ {0, 1} akkor zn: = > v/n.
= vk

8. Legyen a : N x N — R szimmetrikus fliggvény, azaz minden i, j € N esetén a(i,j) = a(j,4). Teljes
indukciéval mutassuk meg, hogy minden n € N természetes szdmra

n n

daky=2 > alk )+ a(kk)

k,1=0 0<k<l<n k=0

teljestl.
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1/2. Hazi feladat
1. Legyen A, B C R alulrdl korlatos halmaz. Igazoljuk, hogy A U B is alulrdl korldtos, valamint
inf (AU B) = min {inf A, inf B} teljesiil.

2. Legyen A, B C R alulrdl korldtos halmaz. Igazoljuk, hogy A + B is alulrdl korlatos, valamint
inf A + inf B = inf(A 4+ B) teljesiil.

3. Legyen A, B C R™ feliilrél korldtos halmaz. Igazoljuk, hogy minden A, B C R™ esetén AB alulrél
korlatos, valamint (inf A) (inf B) = inf(AB) teljesiil.

4. Legyen a,b, z¢,x1 € R paraméter, és minden n € N szamra legyen z, 12 = ax, + br, 1. Igazoljuk,
hogy ha b? + 4a = 0 és b # 0, akkor minden n € N szdmra

o= (- 2) (2

5. Legyen a, b, xp, z1 € R paraméter, és minden n € N szamra legyen x,, o = az, + bx,,+1. Igazoljuk,
hogy ha b? + 4a > 0, akkor minden n € N szdmra

o (a2 +2x1—bx0 (b+vb2+4a)n . _ 2xy —bxyg (b*vb2+4a)n
mo A\ Vb2 +4a n+l O 2 T 4a on+1 :

6. Igazoljuk, hogy minden a,b,c € R* szdmra

3(ab+bc+ca) < (a+b+c)? <3 (a® +b%+ 7).

7. Igazoljuk, hogy minden a,b,c € Rt szdmra

a’b+b%c+cta<a®+ b3+ 3.

8. Igazoljuk, hogy ha az a,b,c € Rt szdmokra abc = 1 teljesiil, akkor

a+b+c<a®+bv?+ A2

Hat4ridg: 12015. 09. 28. 12%

Kalkulus 1, Hézi feladatok



